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2.19 
Ασκήσεις σχολικού  βιβλίου σελίδας    27 – 28 
 
Ερωτήσεις  Κατανόησης 
1. 
Στο παρακάτω σχήµα , να βρεθούν τα τόξα  

i)    � �ΑΒ + ΒΓ  

ii)    � � �ΑΒ + ΒΓ + Γ∆  

iii)  � �ΑΒΓ −ΒΓ           

Απάντηση 

i)    � �ΑΒ + ΒΓ =�ΑΒΓ    

ii)   � � � �ΑΒ + ΒΓ + Γ∆ = ΑΓ∆  

iii)  � � �ΑΒΓ −ΒΓ = ΑΒ  
 
 
2. 
Στο παρακάτω σχήµα να βρεθούν τα τόξα  

i)     2�ΑΒ  

ii)     2� �ΑΒ + Γ∆                                    

iii)    2� �ΑΒ −ΒΓ  

iν)   � �ΑΒ −ΒΓ  
                 
Λύση  

i)    2� � � �ΑΒ = ΑΒ + ΒΓ = ΑΒΓ  

ii)   2� � � � �ΑΒ + Γ∆ = ΑΒΓ + Γ∆ = ΑΓ∆    

iii)   2� �ΑΒ −ΒΓ=� � �ΑΒΓ −ΒΓ = ΑΒ    

iν)  � � � �ΑΒ −ΒΓ = ΑΒ − ΑΒ = 0         
 
 
 
3. 
Το µέτρο ενός τόξου είναι αριθµός  
α. αρνητικός     β. µηδέν       γ. θετικός          δ . µη αρνητικός    
Κυκλώστε το γράµµα που αντιστοιχεί στην σωστή απάντηση   
          µη αρνητικός  
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4. 
Πώς ορίζεται το µέτρο µιας γωνίας ; 
Μέτρο γωνίας λέγεται το µέτρο του αντίστοιχου τόξου, όταν καταστήσουµε τη γωνία  
επίκεντρη σε κάποιον κύκλο.  
 

 
5. 
Αν στο παρακάτω σχήµα είναι �ΑΒ= µο , τότε η γωνία ˆΑΚΒ  θα είναι µο; 
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Όχι διότι δεν είναι επίκεντρη  
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Ασκήσεις  Εµπέδωσης 
1.     
Σε ηµικύκλιο δίνονται τα σηµεία  Α, Β  και σηµείο  Μ  του τόξου  �AB , ώστε 
� �MA MB= . 

i)     Αν  Ρ σηµείο του ηµικυκλίου που δεν ανήκει στο τόξο  �AB , να αποδείξετε ότι 

       �ΡΜ = 
1

2
(�ΡΑ  + �ΡΒ ). 

ii)    Αν  Σ  σηµείο του τόξου  �ΜΒ , να αποδείξετε ότι  �ΣΜ = 
1

2
(�ΣΑ  – �ΣΒ ) 

Λύση. 

 i).                                                                        Αρκεί να δειχθεί ότι 

                                                                             2 �ΡΜ  =  �ΡΑ+ �ΡΒ  

                                                                             Έχουµε 

                                                                             �ΡΑ  = �ΡΜ  + �MA     (1) 

                                                                  �ΡΒ  = �ΡΜ − �MB     (2) 

                                                                  (1) + (2)  ⇒   �ΡΑ+ �ΡΒ  =  2 �ΡΜ  
 
 
ii) .                                                                         Αρκεί να δειχθεί ότι 

                                                                              2 �ΣΜ  = �ΣΑ – �ΣΒ  

                                                                              Έχουµε 

                                                                              �ΣΑ  = �ΣΜ  + �MA     (3) 

                                                                              �ΣΒ  =  �MB �−ΜΣ      (4) 

                                                                              (3) – (4)  ⇒   �ΣΑ – �ΣΒ  = 2 �ΣΜ  
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2.     
Σε ηµικύκλιο διαµέτρου  ΑΒ  θεωρούµε σηµείο  Γ  τέτοιο ώστε � � 080ΑΓ −ΒΓ = . 
Να βρείτε τα µέτρα: 

i)   των τόξων  �ΑΓ  και  �ΓΒ     

ii)   των γωνιών  Α Ο̂Γ  και  Γ Ο̂Β    (Ο είναι το κέντρο του κύκλου) 
 
Λύση 

                                                i)   Έστω  �ΑΓ  = ω    και   �ΓΒ  = φ 
                                                      Έχουµε  ω + φ = 180ο    (1) 
                                                                     ω – φ = 80ο      (2) 
                                              (1) + (2)  ⇒   2ω = 260ο   ⇒   ω = 130ο  
                                                      (1) – (2)  ⇒   2 φ = 100ο   ⇒   φ =  50ο          
                                                

                                               ii)   Α Ο̂Γ= 130ο   και    Γ Ο̂Β = 50ο             
 
 
3.     
∆ύο γωνίες είναι συµπληρωµατικές. Αν η µία είναι διπλάσια από την άλλη, να βρείτε 
πόσες µοίρες είναι καθεµία από τις γωνίες αυτές. 
Λύση                   
Έστω  ω,  φ  οι δύο γωνίες. 

090

2

ω+ϕ=


ω= ϕ
   ⇔

02 90

2

 ϕ+ϕ=


ω= ϕ
   ⇔

02 90

2

 ϕ+ϕ=


ω= ϕ
   ⇔  

 
03 90

2

 ϕ=

ω= ϕ

   ⇔
030

2

ϕ=

ω= ϕ

   ⇔
0

0

30

60

ϕ=

ω=

 

 
 
 
4.     
Αν µια γωνία  ω είναι τα  6 5  µιας ορθής γωνίας, να υπολογίσετε σε µοίρες 

την παραπληρωµατική της.  Η γωνία  ω  έχει συµπληρωµατική γωνία;. 

Λύση                   
6

5
ω = ∟    ⇒     

6

5
ω = . 90ο  = 6.18ο  =  108ο  

Αν  φ  η παραπληρωµατική της  ω,  τότε   φ =  180ο – ω = 180ο – 108ο = 72ο . 

Η  ω  δεν έχει συµπληρωµατική, διότι, γεωµετρικά, δεν υπάρχει γωνία η οποία  
προστιθέµενη  µε  την  ω  να κάνουν άθροισµα  90ο , αφού  ω > 90ο . 
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Αποδεικτικές Ασκήσεις  
 
1.     
Η παραπληρωµατική µιας γωνίας  ω  είναι τριπλάσια της συµπληρωµατικής γωνίας 
της  ω.  Να υπολογίσετε την  ω. 
Λύση                   

180ο – ω = ( )03 90 −ω     ⇔     180ο – ω =  270ο– 3ω 

                                                   3ω – ω =  270ο – 180ο        
                                                   2ω =  90ο   ⇔ ω =  45ο  
 
 
2.     
Μια γωνία  φ  είναι µικρότερη από τη συµπληρωµατική της κατά  20ο .  Να  
υπολογίσετε τις δύο γωνίες. 
Λύση                   
Θα έχουµε  φ + 20ο = 90ο – φ 
                   2φ = 70ο  
                   φ = 35ο  
Η συµπληρωµατική της  φ  θα είναι  90ο – 35ο = 55ο . 
 
 
 
3.     
Τέσσερις ηµιευθείες   ΟΑ,  ΟΒ,  ΟΓ,  Ο∆  σχηµατίζουν τις διαδοχικές γωνίες 

Α Ο̂Β,   Β Ο̂Γ,   Γ Ο̂∆   ∆ Ο̂Α,  που έχουν µέτρα ανάλογα µε τους αριθµούς  1, 2, 3, 4. 
Να υπολογίσετε τις γωνίες αυτές. 
Λύση                   

                 ρ                           
1 2 3 4

ω ϕ ρ σ
= = = = λ    ⇒

2

3

4













ω=λ

ϕ= λ

ρ= λ

σ= λ

  

 σ                φ 
         ω                                   Αλλά   ω + φ + ρ + σ = 360ο       ⇒  
                                                            λ + 2λ + 3λ + 4λ = 360ο   
                                                            10λ = 360ο                        
                                                                λ = 36ο  
 
Άρα    ω = 36ο ,     φ = 2. 36ο = 72ο ,      ρ = 3. 36ο = 108ο ,     σ = 4. 36ο = 144ο . 
 
 
 


